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Aufgabe 1.
Es seien X,Y unabhingige, normalverteilte Zufallsvariablen mit Var[X] =
Var[Y].

a) Man zeige: Es sind auch X +Y und X — Y unabhéngige,

normalverteilte Zufallsvariablen.
b)  Man priife, ob die Voraussetzung Var[X] = Var[Y] entbehrlich ist.

Aufgabe 2.

Es sei (Xp)nen eine Folge integrierbarer Zufallsvariablen auf (€2, F,P) mit
E[X;] = p. Setze Y, := 1 3°(X; — E[X;]), n € N. Man zeige: Die Folge
i=1

(Xn)nen gentigt genau dann dem schwachen Gesetz der grossen Zahl, wenn
: Y2
Jim B[] =0

Aufgabe 3.

Es seien a > 0 und Xj, Xo,... unabhéngige auf [0,a] gleichverteilte Zu-
fallsvariablen. Ferner seien Y,, := n-min{Xy, ..., X;,}, n € N. Man priife, ob
die Verteilungen von Y,, schwach konvergent (konvergent in Verteilung) sind
und gebe im Falle der Konvergenz das Grenzmafs an.



Aufgabe 4.

Es seien X,Y unabhéngige N (0, 1)-verteilte Zufallsvariablen auf (Q2, F,P).
Fiir r > 0 bestimme man P[| X |+ |Y] < r].
Man gebe die konkreten Werte fiir r = 1,2, 3 an.

Frohe Weihnachten und einen guten Rutsch ins
neue Jahr!




