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Aufgabe 1. (8 Punkte)

a) Sei r > 0 und g(x) eine endliche fallende Funktion, so dass [ €"*[g(x)| dy <
oo. Wir wollen zeigen, dass z(z) = ¢"*g(z) direkt Riemann integrierbar ist.
Zeigen Sie, dass fiir A > 0

6_2Th/ e g(x)dr < o(h) <a(h) < eth/ e g(x)dz + he™g(0)
h 0

und schliessen Sie, dass z(x) direkt Riemann integrierbar ist.
Hinweis: Schétzen Sie sup{z(t) : (k — 1)h <t < kh} und
inf{z(¢) : (k —1)h <t < kh} nach oben bzw. nach unten ab.

Definiere B(t) := T, +1 — t und f(t) := E[e"B®)] fiir ein » > 0 und nehme
an, dass die Verteilung von Y; nicht arithmetisch ist.

b) Zeige, dass f(t) eine Erneuerungsgleichung erfillt.
c¢) Finde lim f(t).
t—o00

Aufgabe 2. (4 Punkte)

Betrachte den Prozess
Ny
Ck:u—i-ck—ZZi, k>1.
i=1

Wobei:

o IVy ist ein Erneuerungsprozess. D.h. fir iid Zufallsvariablen Y; mit



T, =T,_1+Y, zdhlt N; die Anzahl der Erneuerungen bis t. Wir setzen
EYi] =X

o {Z;} sind iid Zufallsvariablen mit Verteilungsfuktion G, p = E[Z;];

o {N;} und {Z;} sind unabhéngig.

Berechne hm Cy, falls ¢ > Ay bzw. ¢ < Ap.
Beschrelbe das langfristige Verhalten des Prozesses Cy, falls ¢ = Ap.



