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36. Fiir jede Filtration (F;) ist (F;;) rechtsstetig.

37. Ist X ein d-dimensionaler linksstetiger Prozef3, so ist seine natiirliche
Filtration linksstetig.

38. Sei X ein stetiger reellwertiger Prozel, und fiir alle reellen w sei
exp(iuX; + tut) ein (F;)-Martingal. Dann ist X eine (F;)-Brownsche Be-
wegung.

39. Der Satz iiber optional stopping gilt nicht ohne die Voraussetzung
der gleichméfligen Integrierbarkeit: Ein Beispiel ist X; = exp(B; — t/2) und
T=inf{t: X; <a}mit0<a<l1.

40. Seien X, unabhangig und FE) ,-verteilt. Dann gilt:

a) Sp =y iy X; ist I'y g ,-verteilt.

b) Ny = #{n : S, <t} ist P,-verteilt.

c) Sei (F;) die natiirliche Filtration von N. Zu A € F; und n € N
existiert B € o(S1,...,S,) mit AN{Ns=n} =BN{N; =n}.

d) Fiir A € F, gilt
Elan{n,=n}P(Snt1 > t|Fs) = e "I PAN{N, = n}.
e) P(Sno1 > t|Fs) = e,
f) Fiir A € F, gilt
Elann, ,n}P(Nt — N, < k|F,)
s )
Z alt=) 2 PAN {N = n}

J!

g) N hat unabhéngige Zuwéichse.

Ein Prozei N mit unabhangigen Zuwachsen und N; — Ny ~ B,;_) fir
s < t heifit Poisson-Prozeff mit Intensitdt a.



