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46. Sei 4y, Zs, ... eine Folge von unabhangigen und identisch verteilten
Zufallsvariablen mit P(Z; =1) = P(Z; = —=1) = 3, und S, = ., Z;. Fiur
a € Nsei 7 =inf{n: S, = a} die Eintrittszeit in a.

(a) Zeigen Sie, dass fiir € R der Prozess

0Sn
0 e

x0_-_-
" (cosh@)"

ein Martingal ist. Ist § > 0, dann ist X?

- €in beschranktes Martingal.

(b) Zeigen Sie, dass fiir > 0 der Prozess X?, _ fast sicher und in L? gegen
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47. Sei X1, Xo, ... eine Folge von unabhéangigen und identisch verteilten
Zufallsvariablen mit X; ~ N(m,0?) und m < 0. Ferner sei Sy = 0, S,, =
> i Xj und W = sup,,~q Sy

(a) Zeigen Sie, dass P(W < o0) = 1.
(b) Verifizieren Sie, dass fiir alle A € R
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gilt, und berechnen Sie E(e*n+|o(S),...,S,)).
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(c) Bestimmen Sie ein \g, so dass e*°" ein Martingal ist.

48. Sei B die Brownsche Bewegung und M; = sup,_,., Bs. Bestimmen
Sie die bedingte Verteilung von M, gegeben B; = M;.

49. Ist B die Brownsche Bewegung, dann sind bekanntlich B? — ¢ und
B} — 6tB? + 3t* Martingale. Bestimmen Sie zwei dhnliche Martingale, deren
fiihrender Term B} bzw. B} ist.



50. Sei B die Brownsche Bewegung. Fiir jedes ¢ gilt:
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= oo fast sicher.

Die Pfade sind also nicht Holder-stetig der Ordnung %



