DIE THETA-ZERLEGUNG ([1], S. 57-59)

Sei ¢ eine Jacobi-Form vom Gewicht k£ und Index m > 0. Wir betrachten die Fourierentwick-
lung

¢ T 2) = cln.r 627Tm7'€27rirz.
) )
n,rez
4mn—r220

Im vierten Vortrag hatten wir gezeigt, dass ¢(n,r) nur von d = 4mn — r? und 7 modulo 2m
abhéngt. Daher kénnen wir C,.(d) = ¢(n,r) setzen. Auf Grund der Transformationseigenschaft
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nur von g modulo 2m ab. Wir erhalten daher die Theta-Zerlegung
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Zeigen Sie (s. Anlage), dass die Theta-Reihen 9, , die Transformationseigenschaften
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besitzen. Folgern Sie, dass die Koeffizienten (hu)#ez JomZ der Theta-Zerlegung folgende Trans-
formationseigenschaften besitzen:
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Zeigen Sie auch h_, = (=1)"h,, d.h. (hw) ez jomz 15t bereits durch jene hy, mit 0 < p < m

eindeutig bestimmt.
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Beweis der Transformationseigenschaft der Theta-Reihen

Wir wollen folgende Transformationseigenschaft der Jacobi- Theta-Reihe
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Hierzu betrachten wir den Raum
<m}.

Fiir eine Funktion f € S definieren wir die Fouriertransformierte F(f) von f durch
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Satz 1 (Poissonsche Summenformel). Fir f € S gilt: Y, ., f(k) = >, F(f)(n).

beweisen:
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Wir verwenden ohne Bewelis:

Wir wenden Satz (1) auf die Funktionen
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Hierin wurde im dritten Schritt die Substitution u = v/ —2mwimr (x + & ngnmfry) du = /—2mimT dx
vorgenommen. Die letzte Gleichheit folgt aus folgendem bekannten Integral, welches wir ohne

Beweis verwenden:

Satz 2. Es gilt [~ e *dx = /7.
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Aus Satz (1) folgt nun
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Zum Vergleich konnen Sie den Beweis einer dhnlichen, etwas schwicheren Aussage in [1], Kapitel
5, 84.2 finden.
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