
DEDEKIND’S η-FUNCTION UND ∆∗

Dieser Vortrag beschreibt das Transformationsgesetz einer weiteren (holomorphen) Modul-
form vom

”
Gewicht 1

2
“. Wir definieren die Dedekind’sche η-Funktion für τ ∈ H als
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πiτ
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∞∏
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)
.

Zeigen Sie, dass η die folgende Transformationsgesetze erfüllt:

η (τ + 1) = e
πi
12 η (τ) ,
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√
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Es seien σr(n) =
∑

d|n dr die r-te Teilerpotenzsumme von n, ζ(s) =
∑∞

n=1 n−s für Re(s) > 1
die Riemannsche Zeta-Funktion und Bk die k-te Bernoulli-Zahl, definiert durch die erzeugende
Funktion
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k!
.

Dann definiert man die Eisensteinreihe vom Gewicht k als

Gk (τ) = 2ζ(k)− 2kζ(k)

Bk

∞∑
n=1

σk−1(n)e2πinτ .

Wie in einem frühere Vortrag definiert man

∆∗ (τ) =
1

(2π)12

(
(60G4 (τ))3 − 27 (140G6 (τ))2) .

Aus den Transfomationsgesetz der Dedekind’schen η-Funktion können Sie dann eine interessante
Produktformel für ∆∗ (τ) schließen.
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