
HECKE-OPERATOREN

Dieser Vortrag behandelt Hecke-Operatoren, die eine wichtige Rolle für die Arithmetik von
Modulformen spielen. Wie zuvor bezeichne (k ∈ Z) Mk den Vektorraum der holomorphen
Modulformen vom Gewicht k. Definieren Sie für n ∈ N den n-ten Hecke-Operator (zum Gewicht

k) T
(k)
n = Tn. Das Hauptthema dieses Vortrags ist es zu zeigen, dass gilt: Tn : Mk → Mk. Im

Falle n = p eine Primzahl wird die Wirkung des Hecke-Operators beschreiben durch
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Es sei nun f ∈Mk mit Fourierentwicklung

f (τ) =
∞∑

m=0

αf (m) e2πimτ .

Zeigen Sie, dass für den m-ten Fourierkoeffizienten αTn(f) (m) von Tn(f) gilt
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∑
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)
.

Zeigen Sie als nächstes, dass Tn(f) ∈ Mk falls f ∈ Mk. Die Idee hierzu besteht darin, den
Hecke-Operator als Summe über gewisse Vertetersysteme von Matrizen umzuschreiben.
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