
DIRICHLETREIHEN UND MODULFORMEN

In diesem Vortrag diskutieren wir einige Aspekte der Beziehung zwischen sogenannten Dirich-
letreihen und Modulformen.

Für k ∈ 2N bezeichne Mk den Vektorraum der holomorphen Modulformen vom Gewicht k.
Wir definieren für f ∈ Mk mit Fourierentwicklung

f (τ) =
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ane
2πinτ

die zu f korrespondierende Dirichletreihe

Df (s) =
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n=1

an

ns
.

Diese Funktion konvergiert für Re(s) > k. Ferner definieren wir die Vervollständigung von
Df (s) als

Rf (s) = (2π)−s Γ(s)Df (s).

Hierin ist die Gammafunktion Γ(s) definiert durch die folgende Integraldarstellung

Γ(s) =

∫ ∞

0

e−tts−1dt (Re(s) > 0).

Zeigen Sie, dass Rf die folgende Funktionalgleichung erfüllt

Rf (s) = (−1)
k
2 Rf (k − s) .

Dies ist der 1. Teil des Beweises von Satz 3.4 in [2] für den Spezialfall, dass λ = 1 und ε = (−1)
k
2

ist.
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