Prof. Guido Sweers WS 2007/08

Matthias Erven .
Analysis IlI

Ubungsblatt 2
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auf Ihre Losung lhren Namen und lhre Gruppennummer und werfen Sie sie in den Briefkasten im Keller
des Mathematischen Instituts.

Aufgabe 1. Seien(X,7) und(Y,.5) zwei topologische Rume. Eine Funktiorf : X — Y heil3t7-S-
stetig, wenniir jedesS < § gilt, dassf~1(S) € 7.

Seien 4, und 4 die zugelkirigen o-Algebren. Zeigen Sie, dass jede-S-stetige Funktion4,-4-
messbar ist.

Aufgabe 2.  Wir betrachterR mit der Standardtopologie. Geben Sie eine FunkfiolR — R an, die
folgendes eiillt:

1. f ist Borel-messbar;

2. fistunstetig in jedem Punla < R.

Aufgabe 3. Sei(X,4) ein messbarer Raum. Eine Mengenfunktjon4 — [0, «| hei3to-subadditiv,
wenn fir jede Folge{An} o C A gilt

KUy 20) < 3 g R

Ahnlich nennt maru subadditiv, wenniir endlich vieleAs, ..., A, € 4 gilt

N k
H(UnzlA”) <Y et HAn).
Beweisen oder widerlegen Sie die einzelnen Behaupturigresirie Mengenfunktiop : 4 — [0, o] mit

H(0) = 0:
pisto-additiv = pist o-subadditiv

Y Y
pist additv. = pist subadditiv

Aufgabe 4. Sei(X, 4, ) ein MaRraum. Zeigen Sie, dass daiinAg, ..., A, € 4 gilt:

WU A =T DS () A

1I<ni<np<---<n<n

Aufgabe 5.  Sei(X, 4, ) ein MaRraum un@® € 4. Zeigen Sie, daggg definiert durch

ks (A) = M(ANB)

ein MaR ist fir (X, 4).



