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Besprechung in der Übung am 16. Dezember.

Aufgabe 1.:
Seien γ, η : [0, T ] → R stetig und von endlicher Variation. Sei F : R → R zweimal stetig
differenzierbar. Zeigen Sie, dass die folgenden Gleichungen gelten:

γT ηT − γ0η0 =

∫ T

0

γsdηs +

∫ T

0

ηsdγs, (1)

F (γT )− F (γ0) =

∫ T

0

F ′(γs)dγs, (2)

wobei die Integrale Riemann-Stieltjes Integrale sind.

Aufgabe 2.:
Sei (Ω,F ,F,P) ein filtrierter Wahrscheinlichkeitsraum. Seien X und Y lokale Martingale.
Dann ist das Stratonovich-Integral definiert als

t 7→
∫ t

0

Xs ◦ dYs :=

∫ t

0

XsdYs +
1

2
< X,Y >t .

Zeigen Sie, dass für eine dreimal stetig differenzierbare Funktion F : R→ R gilt:

F (Xt)− F (X0) =

∫ t

0

F ′(Xs) ◦ dXs fast sicher, für alle t ≥ 0.

Aufgabe 3.:
Sei M lokales Martingal. Zeigen Sie, dass für alle λ ∈ R

t 7→ exp

{
λMt −

λ2

2
< M >t

}
ein lokales Martingal ist.


