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Aufgabe 1. Beweisen Sie den Gesetz des Syllogismus mit Hilfe einer Wahrheitstafel:

((A ⇒ B) ∧ (B ⇒ C)) ⇒ (A ⇒ C).

Aufgabe 2. Zeigen Sie, dass die Sheffer-Funktion ein vollständiges System bildet.

Aufgabe 3. Es sei M die Menge aller Elefanten. Mit A(x), B(x), C(x) bezeichnen wir folgende
Aussagen:

A(x) = “ x ist rot ”,

B(x) = “ x kann fliegen ”,

C(x) = “ x hat ein Rüssel ”.

(1) Beschreiben Sie in Deutscher Sprache folgende Mengen:

{x ∈ M : A(x) ∧B(x)},
{x ∈ M : C(x) ∨B(x)}.

(2) Welche der folgenden Aussagen sind wahr?

∀x ∈ M : A(x) ⇒ B(x),

∃x ∈ {y ∈ M : C(x)} : A(x) ∨B(x),

∀x ∈ {y ∈ M : B(x)} : A(x) ∧ C(x).

Aufgabe 4. Beweisen Sie:

∀x ∈ Z>0 ∀y ∈ Z>0 : (x = 1 ∨ y = 1 ∨ (∃z ∈ Z>0 : ¬(x|z) ∧ ¬(y|z) ∧ z > 1)) .

Die Bezeichnung “x|y” steht für “x teilt y”.


