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Aufgabe 1. Es sei A eine Menge und ≤ eine Relation, die folgende Bedingungen erfüllt:

(1) ∀x ∈ A x ≤ x
(2) ∀x, y, z ∈ A (x ≤ y) ∧ (y ≤ z)⇒ (x ≤ z)

Es sei ∼ die Relation definiert durch:

∀x, y ∈ A x ∼ y ⇔ (x ≤ y) ∧ (y ≤ x).

Zeigen Sie, dass ∼ eine Äquivalenzrelation ist.

Aufgabe 2. Es sei S der Kreis,

S = {(x, y) ∈ R× R : x2 + y2 = 1}.
Es sei ∼ die Äquivalenzrelation auf S definiert durch

(x, y) ∼ (x′, y′)⇔ ((x = x′) ∧ (y = y′)) ∨ ((x = −x′) ∧ (y = −y′)).
Bilden Sie eine Bijektion zwischen S/∼ und S.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass die Menge (Z/7Z) \ {0} mit der Multiplikation als Operation eine
Gruppe ist.

Aufgabe 4. Bilden Sie zwei nicht-isomorphische Gruppen der Ordnung 9.


