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Aufgabe 5 (mündlich) [Dynkin-System]

Sei D ⊂ P (Ω) ein Dynkin-System und D ∈ D (fest). Zeigen Sie:

(a) Für A,B ∈ D, B ⊂ A, gilt: A \B ∈ D.

(b) DD := {A ⊂ Ω | A ∩D ∈ D} ist ein Dynkin-System.

Aufgabe 6 (4 Punkte) [monotones System]

Zeigen Sie, dass ein Mengensystem D ⊂ P (Ω) genau dann ein Dynkin-System ist, wenn gilt:

(i) Ω ∈ D;

(ii) ∀ A,B ∈ D mit B ⊂ A gilt: A \B ∈ D;

(iii) D ist ein monotones System.

Aufgabe 7 (4 Punkte) [erzeugte Systeme]

Seien E ⊂ P (Ω) , D = D (E) das von E erzeugte Dynkin-System und A = A (E) die von E
erzeugte σ-Algebra. Ferner bezeichne F das System der endlichen Durchschnitte von Mengen

aus E , d.h.,

F =

{
n⋂

i=1

Ai : Ai ∈ E , i = 1, . . . , n; n ∈ N

}
.

Zeigen Sie, dass A = D genau dann gilt, wenn F ⊂ D ist.

Aufgabe 8 (4 Punkte) [additive Mengenfunktion]

Gegeben sei der Semiring J = {(a, b] : 0 ≤ a ≤ b ≤ 1} und µ : J → R+ sei eine Mengen-

funktion mit

µ ((a, b]) =


b− a, 0 < a < b;

∞, 0 = a < b;

0, a = b.

Zeigen Sie:

(a) µ ist additiv, aber nicht σ-additiv.

(b) µ ist ∅-stetig, aber nicht von unten stetig.


