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Aufgabe 13 (miindlich) [o-endliches Mafl]
Betrachten Sie den Mafiraum (R, B, \). Zeigen Sie, dass das Bildmafl 7'(\) unter einer mess-
baren Abbildung 7 : R — R i.A. nicht o-endlich sein muss.

Aufgabe 14 (4 Punkte) [Produktrédume, Projektionen]

Sei (€4, Ai);c; eine Familie von Messrdumen. Zeigen Sie, dass fiir () # J C I die Projektion
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messbar ist bzgl. der jeweiligen Produkt-o-Algebren, d.h., p{] ist @ Ai- @ Aj-messbar.
i€l jeJ

Aufgabe 15 (4 Punkte) [Bildmaf]
Seien Q:=R, A:={AC Q| Aoder A° abzéhlbar} und p ein Maff auf A mit

0, A abgzéhlbar,
u(A) = Ae A
1, A¢abzéahlbar,

Weiter seien €' :={0,1} und A :=P (). Zeigen Sie, dass die Abbildung 7' : 2 — Q' mit

T = Ig\¢ messbar bzgl. A und A" ist und bestimmen Sie das Bildma8l 7'(u) auf A’

Aufgabe 16 (5 Punkte) [Messbare numerische Funktioenen]
Seien (£2,A) ein Messraum und f: Q@ — R sowie g,h: R — R Abbildungen. Fassen Sie R,

ausgestattet mit der Borel-o-Algebra B, als Messraum auf und beweisen oder widerlegen Sie:
(i) f ist messbar, falls |f| messbar ist;
(ii) |f| ist messbar, falls f messbar ist;

(iii) g+ h ist messbar, falls g und h messbar sind.



