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Aufgabe 17 (miindlich) [p-Integral
Sei (2, A, ) ein Mafiraum. Zeigen Sie, dass fiir jede messbare Abbildung f: Q — N gilt:
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Aufgabe 18 (4 Punkte) [u-Integrall
Seien (£, A, p) ein Mafiraum und {4;},_,, C A Fir n €N (fest) sei

By ={weQ|3{ir,....in} CN: we A, Vj=1,...,n}.

Zeigen Sie, dass B, € A gilt, und beweisen Sie die Ungleichung nu (B,) < > pu(4;).

Aufgabe 19 (4 Punkte) [u-integrierbare Funktionen]

Seien (€2, A, ) ein Mafiraum mit einem endlichen Mal p und f: Q — R eine messbare
Funktion. Beweisen Sie:

() S u({Ifl=nh) < J17ldi < (@) + T u({lf] = n}).
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(ii) f ist genau dann p-integrierbar, wenn die Reihe > u({|f| > n}) konvergiert.

n=1

Aufgabe 20 (4 Punkte) [Radon-Nikodym-Dichte]
Seien (€, A) ein Messraum und p, v, \ jeweils o-endliche Mafle auf A. Zeigen Sie:

(i) Gilt v < p und A< pu, so folgt v+ A< p und
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(ii) Gilt v < A und A < p, so folgt v < p und
dv  dv dA
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