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Aufgabe 4 (miindlich) [Suffizienz]
Ist T: (X,B) — (T,D) eine suffiziente Statistik fir PX und ¢: (7,D) — (’7', 5) derart,
dass gil(ﬁ) =D gilt, so ist auch T = goT suffizient fiir PX.

Aufgabe 5 (4 Punkte) [Exponentialfamilien, Regularitéitseigenschaften]

Gegeben sei eine einparametrige Exponentialfamilie in natiirlicher Parametrisierung, d.h. mit

v-Dichten
dpPX 5
W(Jﬂ) =c(y)exp{yT(x)} v—fi.

Sei 7p ein innerer Punkt von I. Zeigen Sie, dass in einer Umgebung des Nullpunkts gilt:

c(70)

_ sT(X) _
M’YO (5) E’Yo € C(’YO + 5) .

Aufgabe 6 (4 Punkte) [Suffizienz]
Seien X und Y unabhéngige, my-verteilte Zufallsvariablen mit A > 0. Zeigen Sie, dass die
Statistik T'(X,Y) =X +Y suffizient ist fiir A.

Aufgabe 7 (4 Punkte) [Neyman-Kriterium]
Sei f: R— Ry, eine W-Dichte bzgl. A!. Fiir alle a,b € R, a < b, existiere c(a,b), so dass

fap(x) = cla,b) f(x)I[ap)(z), z€R,

wieder eine W-Dichte ist. Zeigen Sie:
Sind die Zufallsvariablen Xi,...,X, ii.d. mit Dichte f,; und setzt man X@ .= min X;

i=1,....,n

und X® := max X;, soist

i=1,...,n
T(X)=T(X1,...,X,) = (XU, X@)
eine suffiziente Statistik fiir

PX _ pX1Xn _ {éfa,b)\l | a,bceR,a< b}.



