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Aufgabe 20 (miindlich) [zweiseitige Hypothesen]
Es seien Xi,...,X, unabhiingige, N(ag,0?)-verteilte Zufallsvariablen, wobei ag bekannt
ist. Geben Sie einen ,méglichst optimalen® Test fiir die Hypothesen H : o2 = o} gegen

K : 0% # 02 zum Niveau « € (0,1) an.

Aufgabe 21 (4 Punkte) [UMP-Test]
Die Beta-Verteilung ist absolut-stetig mit A'-Dichte

F'A+p+2)
A+ Dl(p+1)

Fau(®) = 5 (1= 2 Lo py(x), Ap>-—1.

Es seien X7i,..., X, unabhingige, Beta(\, pg)-verteilte Zufallsvariablen, wobei o bekannt
ist. Geben Sie einen UMP-Test fiir die Hypothesen H : A < Ag gegen K : A > A9 zum

Niveau 0.05 an.
(a) Verwerfen Sie fir \g =1, yp=1, n=1, 1 =0.9 die Hypothese H?
(b) Verwerfen Sie fiir A\g =0, po =0, n =2, x; = 0.95, zo = 0.7 die Hypothese H ?
Hinweis: 00'13535 fi,1(z)dz =~ 0.05
Aufgabe 22 (4 Punkte) [UMP-Test]
Es seien Xi,..., X, iid. RI[0,9]-verteilt.

a) Zeigen Sie, dass fiir die Hypothesen Hj: ¢ <y, K1 : ¥ > Yy jeder Test ¢ mit
() EopplX) = a,
(il) Eyp(X) < a fir 9 <9y und
(i) ¢(x) =1 fiir max(xy,...,z,) > J
bereits UMP-Test zum Niveau « € (0,1) ist. Geben Sie einen solchen UMP-Test an.

b) Seien nun Hy : ¥ =9y, und Ky : @ # 9. Zeigen Sie, dass folgender Test UMP-Test

zum Niveau « € (0,1) ist:

1, max(zi,...,x,) > oder max(zy,...,z,) < doal/™,
p(x) =
0, sonst.

[ BITTE WENDEN |



Aufgabe 23 (4 Punkte) [Randomisierung]
Fiir A >0 sei X =(Xy,...,X,), wobei die X; fiir ¢ =1,...,n unabhéngige, m(\)-verteilte
Zufallsvariablen sind.
a) Bringen Sie die Bedingungen an die kritischen Werte c}*- und die Randomisierungswahr-
scheinlichkeiten ~; beim zweiseitigen Test fiir H : A = XAg gegen K : A7 ¢ in eine

Form, die derjenigen am Ende von Beispiel 9.2 entspricht.

b) Wie entscheiden Sie das Testproblem H : A =0.6 gegen K : XA # 0.6 fiir aw=0.05 bei

15 Realisationen mit 2315:1 zj =37 (Verwenden Sie einen - 5 - Test.)



