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Im Folgenden bezeichne {W;};>p einen Wiener-Prozess auf (2,4, P) beziiglich der Filterung
{At}1>0 C A und mit stetigen Pfaden.

Aufgabe 12.1 (miindlich) [Partielle stochastische Integration]
Zeigen Sie, dass gilt:

t t
/ (t—s)dWs = / Wsds fiir alle ¢ > 0.
0 0

Aufgabe 12.2 (4 Punkte)  [Stochastische Differentialgleichung]
Sei {H;}o<t<T € H und sei {X;}o<i<r gegeben durch

t 1 t
Xt:/DHSdWS—2/OH§ds, 0<t<T.

Zeigen Sie, dass der Prozess
Zy =exp(Xy), 0<t<T,

die stochastische Differentialgleichung
t
thl—i—/ ZsHdWs, 0t < T,
0

erfiillt.
Aufgabe 12.3 (4 Punkte) [Black-Scholes-Formel fiir zeitabhéingige Parameter]
Fiir den Asset-Prozess {S:}o<i<T gelte
dS; = St{u(t)dt + O'(t)th}, 0<t<T,
wobei pu(-) und o(-) deterministische, stetige Funktionen auf [0,7] sind und

inf o(t) > 0.
0<t<T

Zeigen Sie, dass gilt:

Sy = Spexp (/Ot p(s)ds + /Ot o(s)dWs — ;/Ot 02(s)ds).



