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Aufgabe 7.1 (miindlich) [Poisson-Prozess|
Sei {Ni}i>0 ein Poisson-Prozess mit Intensitét A. Beweisen Sie mit Hilfe der Submartingal-
Ungleichungen, dass fiir t — oo gilt
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Hinweis: Verwenden Sie Aufgabe 4.4.

Aufgabe 7.2 (4 Punkte) [Poisson-Prozess]
Sei {N¢}i>0 ein Poisson-Prozess mit Intensitdt A und isotonen Pfaden. Beweisen Sie, dass fiir
t — oo gilt
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wobei Z R N(0,1).

Aufgabe 7.3 (4 Punkte) [Separabilitit]
Sei {X:}i>0 ein reellwertiger, separabler stochastischer Prozess auf (2, A, P). Zeigen Sie:

a) {weQ: t— Xy(w) ist stetigin to} € A fiir alle ¢y > 0.

b) {weQ: t— Xy(w) ist gleichmaBig stetig auf [0,00)} € A.

Aufgabe 7.4 (4 Punkte) [gleichgradige Integrierbarkeit]
Sei {X,}n>1 ein inverses Submartingal bzgl. der absteigenden Filtration {A,},>1. Zeigen Sie,
dass die Familie {X,},>1 gleichgradig integrierbar ist, falls liminf, . E(X,) > —occ gilt.



