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Aufgabe 3.1 (mündlich) [Stabile Verteilungen]

Zeigen Sie, dass die Poisson-Verteilung zwar unbegrenzt teilbar, jedoch nicht stabil ist.

Aufgabe 3.2 (4 Punkte) [Cramér-Wold-Idee]

Beweisen Sie Satz 5.4 der Vorlesung.

Hinweis: Verwenden Sie die Idee von Cramér-Wold (vgl. Stetigkeitssatz in Rk der Vorlesung).

Aufgabe 3.3 (3+2 Punkte) [Unabhängigkeit von Zufallsvektoren]

Seien X und Y k-dimensionale Zufallsvektoren. Zeigen Sie:

a) X und Y sind genau dann unabhängig, wenn f(X) und g(Y ) unkorreliert sind für alle
beschränkten und stetigen Funktionen f, g : Rk → R.

b) Aus Pei · X = Pei · Y für alle kanonischen Einheitsvektoren ei (i = 1, . . . , k) folgt im Allgemeinen
nicht, dass PX = PY gilt.

Aufgabe 3.4 (3 Punkte) [Lokaler ZGWS für die Multinomialverteilung]

Beweisen Sie Korollar 5.1 der Vorlesung.

Hinweis: Zeigen Sie zunächst, dass sich für k unabhängige, πnpj -verteilte Zufallsvariablen Zn,j

(j = 1, . . . , k) ergibt:
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