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4. Ubungsblatt zur Vorlesung ,Wahrscheinlichkeitstheorie*
Abgabe: Montag, den 11.11.2013, um 07:50 Uhr, vor dem Hérsaal E (Horsaalgebaude)

Aufgabe 4.1 (miindlich)  [BildmaB]
Betrachten Sie den MaBraum (R, B, \). Zeigen Sie, dass das BildmaB 7'(\) unter einer messbaren
Abbildung T : R — R i.A. nicht o-endlich sein muss.

Aufgabe 4.2 (4 Punkte) [o-endliches MaB]
Beweisen Sie Lemma 3.2 der Vorlesung.

Aufgabe 4.3 (4 Punkte) [u-integrierbare Funktionen]
Seien (2, A, 1) ein MaBraum mit einem endlichen MaB p und f: © — R eine messbare Funktion.
Beweisen Sie:

) X u(flznh) < [Ifldn <p(@Q)+ X u({|f]Zn}).
b) f ist genau dann pu-integrierbar, wenn die Reihe § w({|f| = n}) konvergiert.
n=1
Aufgabe 4.4 (4 Punkte) [algebraische Induktion]

Sei (©,.A) ein Messraum und sei {fin}n=12,.. eine Familie von MaBen auf A. Zeigen Sie, dass fiir
das MaB p=>72, up undalle f e E* gilt:

/fdu = ni/fdun-



