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Bitte beachten Sie die nicht-kanonische Abgabezeit aufgrund des Feiertages!

Aufgabe 1.

(a) Zeigen Sie
*A = A x dA = Ad IA =AJ

(b) Zeigen Sie
dw A *0) = dw A %o —w A *d0

fiir alle (k — 1)-Formen w und k-Formen o.

(c) Untersuchen Sie den Stern-Operator auf A*¥(V*) fiir einen 2k-dimensionalen reellen Vektor-

raum V.
Aufgabe 2. Berechnen Sie H, (’fR(S’ 1) mit Hilfe der Mayer-Vietoris Sequenz fiir alle k € Z.

Aufgabe 3. Berechnen Sie HY;(T™) mit Hilfe des Satzes von Hodge fiir alle k € Z, wobei

T = R™/Z"™ den n-dimensionalen Torus bezeichne.

Aufgabe 4. Seien A: U — V und B: V — W lineare Abbildungen endlich-dimensionaler reeller

Euklidischer Vektorrdume, so dal die Sequenz
BA: U —V —W

exakt ist. Zeigen Sie, dafl
B*B+ AA*:V —V

ein Isomorphismus ist, wobei A* und B* die adjungierten Operatoren zu A bzw. B bezeichnen.
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