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Losung der Nachklausur

1. a) Ist X € £9, dann ist XP € L£9?. Analog folgt Y? € L'/P. Aus (¢/p)~* +
(r/p)~' = 1, folgt aus der Holder-Ungleichung, dass (XY)? € £! und

IXY Nl = EIXPIY PP < (X P gl 1Y 1Plleg) 7
= (E[(|X[P)VP/ ) P E[(|Y 7)) e = | X 1Y ]l -
b) Wir haben X € £, da g <r, |X|'™? € L,)1-¢ und |X|° € L, 5. Somit gilt

nach a)

X[l = X0 1X 1, < (X |0)o OO am (X |2) /oo
= (IX1l) (Nl x0)” -

2. a) L, ist Fj,-messbar, beschrinkt und daher integrierbar. Wir haben
Bra = R | F,] = e Ele ] = g7 a5 (aptat (1-p) .
Somit muss

«

B:oﬂp—l—l—p

gelten.

b) Wir haben

]P*[Yi :y17"'7Yn:yn] :]E[Bnasn7}/1 :yla"'7Yn:yn]

k=1
= [IEB" o™i = yi] = [[P*[Vi = ] -
k=1 k=1

Somit sind die {Y%} iid und

Oézp

=P Y, =1 = =—0.
p [Yi ] =apbp 2p+1—p



c) Die Gleichung op/(a’p+1—p) = 1 hat die Lésung o = /(1 — p)/p. Damit
1
wird 8 = (p(1 —p)) 2.
d) Wir haben

_ 1 1
— ] — TF* L ] — * =nl = —P* =
P[T. =n] =E"[L, ’Tc_n]_acﬁnlp [Tc_n]_acﬁ”n [Sn = (]
= HIE*[L;l; Sp=c|] = M]P[Sn =(|.
n n

3. Da die Verteilung symmetrisch ist, ist die Irrfahrt oszillierend.

a) Wir haben

PX,>2+d 3(1+c+a)
PXy>x+c| Xp>c = =
X [ X > P[X, > H1+o)

X
e 1 )—I‘
(+1—|—ce

Wenn wir also auf ST1+_1 bedingen, erhalten wir

—x

P[H} > ] = E[P[H{ >z |5+ ] = IE[l + # o7
-1

5

was von der behaupteten Form ist.

b) Die Verteilung der Xy, ist symmetrisch. Somit hat —#; die selbe Verteilung
wie H, also fiir z <0,

PH; < o] = Pl-H > —a] = (1— fr)e”

c) Die Dichte von H{ ist (1— S+ Bx)e™?, die Dichte von H; ist (1— 3 — Bx)e”.
Die Dichte von H, * H_ wird somit fiir x <0

/000(1 — B —B(x—2))e" *(1 -+ pz)e * dz

= /w{(l — B —Bx)(1 =)+ B(2—28—pr)z+ [P e dz e”
0

(A =8-pB2)(1-p)  B2-28-P8z) B,
- ( 2 * 1 - Z>e
N et
= I .
Schreiben wir die Wiener-Hopf Zerlegung mit Dichten, so wird die rechte
Seite fir x <0

BB—2z+p—26+42\ , (428  F+28-2) ,
(155‘” 4 >6_<4x+ 4 )e'
Da dies —%xegC sein muss, gilt 82 +28 —2 = 0. Da 8 € (0,1) ist die Lésung

B=V3-1.




