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Aufgabe 1
Sei f integrierbar beizglich eines MalReg auf einero-Algebra F. Definierer durchvA = p(laf),
A € F. Zeigen Sie: Dann gilt
vIA=p(laf®), v A=p(laf").

Aufgabe 2
Sei(Q, F) ein messbarer Raunf, enthalte die Einpunktmengen. Sejenindv diskrete Mal3e auf.

(i) Sind x undv immero-endlich?

(ii) Geben Sie eine notwendige und hinreichende Bedingiing & 1.

(i) Berechnen Sie alle-Dichten vonw.

Hinweis: Das Mafy. heil3tdiskret, wenn es alihlbar vielew; € Q undp; € R gibt, so dass

pA= > p;, furdeF.
w; €A

Aufgabe 3
Seienu undv stetige Mal3e auf der Borel-Algeb desR™.
(i) Sind p undy immero-endlich?
(i) Geben Sie eine notwendige und hinreichende Bedingiing & 1.

(iii) Berechnen Sie allg.-Dichten vonw.

Hinweis: Das Mal3u heil3tstetig mit Dichtea, wenna : R” — R Borel-messbar ist mit

pA= [,a(x)\(dz), AeF.



Aufgabe 4

Es seienu ein Mal aufr-AlgebraF, g u-integrierbar unds definiert durch
v(A):= [,g9du, AeF.

(i) Zeigen Sie, dass dann ein endliches Maf ist, insbesondere aldg # 0}) < oo gilt.
(i) Geben Sie ein Beispiel an, bei demni{g # 0}) = oo qilt.
(iii) Zeigen Sie, dass ed,, € F (n € N) gibt mit |J A, = {g # 0} undu(4,) < oo furallen € N.

neN

Aufgabe 5

(i) Seien(92, F, u) ein MalRraumg eine nicht negative, Borel-messbare Funktion@ufnd v definiert
durch

v(A) ::/gd,u fur AeF.
A

Sei f eine Borel-messbare Funktion dufZeigen Sie, dasg genau danw integrierbar ist, wenrfg
p-integrierbar ist, und dass im Falle der Integrierbarkeit

/Q fdv = /Q f9 dp
gilt.

(i) Furo-endliche Mal3g: undv gilt 1 ~ v genau dann, wenn eine (fastiiberall) strikt positive, (fast
Uiberall) endliche/-Dichte besitzt.



