W. Wefelmeyer Wintersemester 2003/04
M. Scholpen

Ubungen zur Stochastik I
Serie 10 )
(Abgabe: Montag, den 19.01.2004, in d#sung)

Aufgabe 46
Seir eine Stoppzeit bzgl. der Filtrierun(d;):>0. Zeigen Sie:

(i) 7 ist F,-messbar.
(i) Auf {7 =t} qilt 7, = F;.

(i) Sei o eine weiterg F;);>o-Stoppzeit. Dann gilfF, N {o < 7} C Forr = Fo N Fr.

Aufgabe 47

Seien(F;):>o eine Filtrierung im Messrauni(2, ) und 7 : © — [0,00] eine Abbildung.
Zeigen Sier ist genau dann eine schwache Stoppzeit, weaime (F,");>o-Stoppzeit ist.

Aufgabe 48

(i) Seient,, n € N, Stoppzeiten. Zeigen Sie, dass 7,, dann eine Stoppzeit ist.
neN

(i) Seient,, n € N, schwache Stoppzeiten. Zeigen Sie, dass inf 7, dann eine schwache

neN
Stoppzeitistundc = (N F qilt.
neN

Aufgabe 49

SeienG C RP offen, T : G — RP injektivundT~! : TG — G stetig differenzierbar mit
det T ~! # 0 auf ganzI'G. Sei P ein Wahrscheinlichkeitsmal aP mit Lebesgue-Dichtef,
die auRerhalb vo’ verschwinde. Zeigen Sie, dass das Bildn®Rdann eine Dichte besitzt, die
auRerhalb voiT'G verschwindet und auf'G die Formf o T—1 - | det 97| hat.

Hinweis: Wenden Sie folgende Version der Substitutionsregel 7f-! an Stelle voril’) an: Sei
G C RP offen,T : G — RP? injektiv und stetig differenzierbadet 0T # 0 auf G undh sei eine
integrierbare Funktion aufG. Dann gilt fur alle A € BP N G:

/ h(y) dy = / W(T(2))| det OT ()| d.

TA A



Aufgabe 50
Eine FunktionA : [0, c0) — R heiBtHolder der Ordnung a auf dem Intervall, wenn
|At — AS|
sup ———

s,tel, st |t - S|a

Zeigen Sie: Die Brownschen Pfade sind f.s. auf allen Intervallen nidéiitddd der Ordnung
a>1/2.



