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43. Seien X7, X5, --- unabhéngig und E,-verteilt. Dann konvergiert

n: Z(XZ —a)
i=1
schwach gegen eine Normalverteilung mit Mittelwert 0 und Varianz a?.

44. Gilt X,, — c¢ in Wahrscheinlichkeit fiir eine Konstante ¢, und ist
f R — R stetig in ¢, so gilt:

f(Xn) — f(c)
in Wahrscheinlichkeit.

45. Die Gammafunktion ist definiert durch
I(t) = / u e tdu , t>0
0

(a) Zeigen Sie,dak

Fit+1) = tI'(t) fir t > 0 und
F'n+1) = n! firn=20,1,2,....

(b) Eine Zufallsvariable X ist I', ,-verteilt, falls X die Dichte

Ly
al o
F(b)abz € (0, )(Z>

ga,b(z) =

fiir a, b > 0 hat. Zeigen Sie, dass X den Erwartungswert ab und Varianz
a®b hat.



(c) Ist X, verteilt nach I pp, so ist n_%(Xn — nab) asymptotisch normal
mit Mittelwert 0 und Varianz a?b.

46.Gilt X,, — X in Wahrscheinlichkeit und Y,, — ¢ # 0 in Wahr-
scheinlichkeit, dann auch
X X

—_—

Y, c

in Wahrscheinlichkeit.

47. Ist X verteilt wie N, ,2 und Y wie N, 2, und sind X und Y unab-
héngig, dann ist X +Y wie N, ;2.2 verteilt.

48. Seien X1, Xo, ... unabhéngig und gleichverteilt auf dem Intervall [1, e].
1
Konvergiert ([];, X;)™ in Wahrscheinlichkeit, und wogegen?
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