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49. Seien (X;,Y;), ¢ € N, unabhéngige und identisch verteilte zweidimen-
sionale Zufallsvektoren mit endlichen vierten Momenten FX{, EY}!. Dann
ist
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ein konsistenter Schéatzer fiir die Kovarianz von X; und Y;. Bestimmen Sie
aufkerdem seine Einfluktfunktion und seine asymptotische Varianz.

50. Seien (Xj,¢;), ¢ € N, unabhéingige und identisch verteilte zweidimen-
sionale Zufallsvektoren aus dem eindimensionalen Regressionsmodell

Y=bX+e mit Fe=0undbeR.

Bestimmen Sie den Kleinste-Quadrate-Schitzer fiir b, und zeigen Sie, daf er
unter geeigneten Integrierbarkeitsbedingungen konsistent ist. Bestimmen Sie
zusitzlich seine Einfluffunktion und seine asymptotische Varianz.

51. Sei b der Kleinste-Quadrate-Schiitzer aus Aufgabe 50.
Gilt EX* und Ee* < oo, dann ist
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ein konsistenter Schitzer fiir die Varianz von e. Bestimmen Sie auflerdem
seine Einfluffunktion und seine asymptotische Varianz. Wie vereinfachen sie
sich, wenn € und X unabhéngig sind?

52. Seien (X;);eny unabhéngig und identisch verteilt mit Dichte f und
Verteilungsfunktion F. Die empirische Verteilungsfunktion F, ist definiert
durch:
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Sei f stetig in x. Zeigen Sie, dak der geschétzte Differenzenquotient

fola) = TRl =)

ein konsistenter Schétzer fiir f(z) ist, wenn b, — 0 und nb,, — 0.

53. Seien (X;);eny unabhéngig und identisch verteilt mit einer Dichte f,
die in z differentierbar ist. Finden Sie einen konsistenten Schétzer fiir die
Ableitung f'(x).

54. Seien (X;);eny unabhéingig und identisch verteilt mit einer Dichte f,
die in 0 einen Sprung hat und rechts- und linksstetig ist. Finden Sie einen
konsistenten Schétzer fiir

£(0+4) = lim £ ()
£(0-) = lim £ ()

und die Sprunghéhe f(04) — f(0—).
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