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16. Gibt es σ-Algebren, die aus abzählbar vielen Mengen bestehen?

17. a) Sind f1, f2, . . . nichtnegativ und Borel-meßbar, so gilt

µ
∞∑

n=1

fn =
∞∑

n=1

µfn.

b) Eine Funktion f ist integrierbar genau dann, wenn |f | integrierbar ist.
c) Sind f und g Borel-meßbar mit |f | ≤ g, und ist g integrierbar, dann

ist auch f integrierbar.

18. a) Ist die Vereinigung einer aufsteigenden Folge von Algebren eine
Algebra?

b) Ist die Vereinigung einer aufsteigenden Folge von σ-Algebren eine σ-
Algebra?

19. Sei µ ein Maß auf einer σ-Algebra F , und seien A1, A2, . . . ∈ F mit∑∞
n=1 µAn < ∞. Dann gilt µ(lim sup An) = 0.

20. Sei (Ω,F , µ) ein Maßraum und ϕ : (0,∞) → (0,∞) aufsteigend.
Dann ist ϕ Borel-meßbar, und

µ(|f | ≥ a) ≤ 1

ϕ(a)
µ(ϕ ◦ |f |).


