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21. Sei f integrierbar beziiglich eines Mafles i auf einer o-Algebra F.
Definiere v durch vA = pu(14f), A € F. Dann gilt

viA=p(af), v A=paf).

22. Zeigen Sie, dal der Satz von der dominierten Konvergenz ohne die
Dominiertheits-Voraussetzung im allgemeinen nicht gilt, selbst wenn das Maf3
endlich ist und alle Funktionen integrierbar sind.

23. Sei (2, F,p) ein MaBraum und f p-integrierbar. Auflerdem seien
A, Ay, .. e Fmit A, | Aoder A, T A. Dann gilt puly, f — plaf.

24. a) Die Mengen (—o0, c|, ¢ € R, erzeugen die Borel-Algebra.
b) Gibt es ein abzdihlbares Erzeugendensystem fiir die Borel-Algebra?

25. Die folgenden Teilmengen von RN sind in BN:

a) {z € RN : sup, oy 2o < al,

b) {x € RN : 3% |z,| < a},

c¢) {x € RN : lim,, .., =, existiert und ist endlich},

d) {z € RN : limsup,,_._ 7, < a},

e) {z € RN : >}, 2, = 0 fiir mindestens ein n € N}.

(Hinweis: Abgeschlossene Teilmengen von R" sind in B".)



