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1. a) Berechnen Sie (liminf A4,)¢ und (limsup A,)°.
b) Zeigen Sie, dass gilt liminf A,, C limsup A,,.
¢) Wenn A, 1 A oder A, | A, dann gilt liminf A, = limsup A4,, = A.
d) Berechnen Sie liminf, ., 14, und limsup,,_, 14,.

n

2. Berechnen Sie jeweils liminf A,, und lim sup A,,, wenn
a) A, = (—1/n, 1] fiir ungerades n und A, = (—1,1/n] fiir gerades n.
b) A das Innere der offenen Kreisscheibe mit Radlus 1 und Mittelpunkt
(l — ",O) ist.

a) Sei Q) iiberabzahlbar. Dann ist
F ={ACQ: A abzihlbar oder A° abzdhlbar}

eine o-Algebra.
b) Zeigen Sie, dass die o-Algebra F aus a) vom System & der endlichen
Teilmengen von ) erzeugt wird, d.h. es gilt F = o(&).

4. Fiir jede natiirliche Zahl n € IN bezeichne A, die vom System &, =
{{1},{2},...,{n}} in Q := N erzeugte o-Algebra.
a) Zeigen Sie, dass gilt

A, ={ACN: AcC{l,....,n}oder {n+1,n+2,...} C A}

b) Beweisen Sie: A, C A, fiir alle n € IN.
¢) Warum ist | J 2, A, keine o-Algebra in Q = IN?

5. Sei p eine nichtnegative und additive Mengenfunktion auf einer Algebra
F. Seien Ay, Ay, ... € F disjunkt mit Y~ A, € F. Dann gilt

pY A= pA,
n=1 n=1



