1. Ist ||-]| : R* — R, definiert durch ||z|| = |21| + \/2#3 + 22, eine Norm auf R3?

2. Geben Sie ein Integral an fiir den Flacheninhalt
von
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{(z,y,2);2=2" —y? und 2? +¢* < 1}
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Sie brauchen das Integral nicht explizit zu be-
rechnen.

3. Bildet 7 = {(a,b) ;a,b € R mit a < b} eine Topologie auf R?

4. A; und A; sind o-Algebren auf X. Beweisen oder widerlegen Sie:

(a) A; N Ay ist eine o-Algebra auf X;
(b) A; U A; ist eine o-Algebra auf X.

5. Seien (X,.A;) und (Y, .As) messbare Rdume. Wann nennt man eine Funktion f :
X —Y A;-As-messbar?

6. Sei f, : R? — R definiert durch

. 2% — 2
a\T, = a
fal@,y) 1+ 22+ 12

Fiir welche o € R gilt f, € L3 (R?)?
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7. Betrachte g : RT — R mit g(z) = 2! sin (z72).

(a) Ist g Riemann-integrierbar auf (0,1)?
(b) Ist g uneigentlich Riemann-integrierbar auf (0,1)?7
(c) Ist g Lebesgue-integrierbar auf (0,1)?

8. Berechnen Sie das Volumen Volgs (D) von

D:{(x,y,z);x2+y2§2+Sinzund0§z§7r}.

9. Geben Sie die Hoélder-Ungleichung an.



10. Berechnen Sie fiir

M= {(z.y.2);5 (= 1)" + 2> +¢* =1}

das Integral =

Ty
// Vx| yz -ndo,
MnN[z>0] o1

wobei 77 der nach auflen zeigende Normalenvektor
auf M ist.

Mnz>0]={(z,y,2) € M;z>0}.



